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ABSTRAK

ANALISIS KETERKAITAN BARISAN CAUCHY DENGAN BARISAN
0-QUASI-CAUCHY DAN BARISAN QUASI-CAUCHY PADA RUANG
METRIK

oleh

Immanuel Sinaga

24010121140100

Ruang metrik terdiri dari banyak barisan, salah satunya adalah barisan Cau-
chy. Barisan Cauchy menitikberatkan pada nilai metrik dua suku sembarang pada
sebuah barisan, yaitu untuk suku-suku yang tidak kurang dari nilai tertentu, nilai
metriknya akan semakin kecil. Ketika dua suku yang diketahui diberi syarat baru,
yaitu suku-suku yang berurutan, akan terbentuk barisan quasi-Cauchy. Pada kon-
struksi selanjutnya, dapat ditemukan juga nilai selisih dari dua metrik yang berurut-
an, yang selanjutnya membentuk barisan 6-quasi-Cauchy. Akan dicari keterkaitan
antara barisan Cauchy dengan barisan quasi-Cauchy dan 6-quasi-Cauchy. Dari pe-
nelitian yang dilakukan, didapat bahwa barisan Cauchy merupakan barisan bagian
dari barisan quasi-Cauchy dan barisan quasi-Cauchy merupakan barisan bagian da-
r1 barisan 6-quasi-Cauchy, namun tidak selalu berlaku untuk sebaliknya. Penelitian
ini juga menyimpulkan bahwa barisan ¢-quasi-Cauchy dan barisan quasi-Cauchy
yang terdefinisi pada sebuah ruang metrik merupakan barisan yang terdapat pada
ruang metrik lengkap jika barisan yang diketahui juga terdefinisi sebagai barisan
Cauchy. Sifat barisan 6-quasi-Cauchy dan barisan quasi-Cauchy dapat digunak-
an dalam menjelaskan sifat dari nilai aproksimasi sebuah fungsi yang turunannya

terdefinisi pada sebarang titik dengan deret Taylor.

Kata Kunci: barisan Cauchy, barisan quasi-Cauchy, barisan §-quasi-Cauchy, baris-

an konvergen, ruang metrik lengkap



ABSTRACT

ANALYSIS OF CORRELATION OF CONVERGENCE SEQUENCES
WITH §-QUASI-CAUCHY SEQUENCES AND QUASI-CAUCHY
SEQUENCES IN METRIC SPACES

by

Immanuel Sinaga

24010121140100

A metric space consists of many sequences, one of which is a Cauchy sequen-
ce. A Cauchy sequence focuses on the metric value of any two terms in a sequence,
namely that for terms that are not less than a certain value, the metric value will
be smaller. When two known terms are given a new condition, namely consecu-
tive terms, a quasi-Cauchy sequence will be formed. In the next construction, the
difference between two consecutive metrics can also be found, which then forms
a 0-quasi-Cauchy sequence. The relationship between the Cauchy sequence and
the quasi-Cauchy and 6-quasi-Cauchy sequences will be sought. From the resear-
ch conducted, it was found that Cauchy sequences are sequences that are part of
quasi-Cauchy sequences, and quasi-Cauchy sequences are sequences that are part
of 6-quasi-Cauchy sequences, but the reverse is not always true. This research al-
so concludes that 6-quasi-Cauchy sequences and quasi-Cauchy sequences defined
in a metric space are sequences that exist in a complete metric space if the known
sequence is also defined as a Cauchy sequence. The properties of d-quasi-Cauchy
sequences and quasi-Cauchy sequences can be used to explain the properties of the
approximation values of a function whose derivatives are defined at any point with

a Taylor series.

Keywords: Cauchy sequences, quasi-Cauchy sequences, 0-quasi-Cauchy sequen-

ces, convergent sequences, complete metric space
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